Numere iraţionale

Incepând cu clasa a VII-a elevii de gimnaziu iau act de existenţa numerelor iraţionale.Cu toate ca numerele iraţionale nu se reduc doar la  numere de forma 
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 multe exercitii utilizeaza numere de forma amintită.De aceea trecem in revistă  la inceput metodele cele mai frecvente de a arăta ca 
[image: image2.wmf]AR\Q

Î

.Astfel ;

Metoda 1.(utilizând ultima cifră).Dacă ultima cifră a numărului A este una dintre 2,3,7,8  atunci 
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Metoda 2. Utilizând metoda reducerii la absurd

Metoda 3.Arătăm că numărul A poate fi încadrat între două pătrate perfecte consecutive astfel că A nu va fi pătrat perfect şi astfel 
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.

Metoda 4.Dacă p este număr prim astfel încât p il divide pe A iar 
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 nu îl divide pe A atunci 
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(Orice pătrat perfect are exponenţii factorilor primi din descompunere numere pare.)

Metoda 5. Utilizând teorema împărţirii cu rest şi formulele de calcul prescurtat arătam că numerele de o anumită formă nu pot fi pătrate perfecte.

1.Dacă 
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2.Dacă 
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3.Dacă x,y sunt numere iraţionale astfel încât 
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4.Arătaţi că 
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5.Găsiţi 
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6.Să se determine numerele întregi n astfel încât 
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7.Dacă 
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8.Fie 
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9.Fie 
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 arătaţi că 
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10.Dacă 
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11.Justificaţi că următoarele numere sunt iraţionale : 
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 12.Spunem că numerele reale au proprietatea (P) dacă” 
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· justificati că numerele 
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· Dacă a,b au proprietatea (P) iar 
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 atunci a şi b sunt raţionale.

· Dacă a,b au proprietatea (P)  şi 
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13. Arătaţi că  dacă 
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14. Dacă 
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15. Dacă 
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16.Arătaţi că există o infinitate de numere iraţionale x,y astfel încât 
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 17.Dacă x este număr real astfel încât 
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 atunci x este număr raţional.

18. Fie x,y,z numere raţionale pozitive astfel încât xyz(x+y+z)=1.Arătaţi că 
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19. Sa se determine numerele irationale x pentru care 
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                                                                                                                       (judet 2008

Numere irationale -rezolvari

1.Dacă 
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 astfel ca prin adunare deducem cerinta.

2.Dacă 
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3.Dacă x,y sunt numere iraţionale astfel încât 
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.Membrul stang este din Q iar cel drept din R\Q astfel ca x+y=0 de unde x=-y.Atunci
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4.Arătaţi că 
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.Analizand cazurile n=7k+r deducem ca
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5.Găsiţi 
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.Pentru ca n-numar natural este necesar ca 
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6.Să se determine numerele întregi n astfel încât 
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7.Dacă 
[image: image84.wmf],,,2011

Î++=

abcQabacbc

 atunci 
[image: image85.wmf]222

(2011)(2011)(2011)

+++Î

abcQ

.

8.Fie 
[image: image86.wmf]Î

aR

.Dacă 
[image: image87.wmf]710

,

ÎÎ

aQaQ

 atunci 
[image: image88.wmf]Î

n

aQ

.

9.Fie 
[image: image89.wmf]{,,},

=Î

¥

Axyzx

.Dacă 
[image: image90.wmf]22

1,1

=+=+

yxzy

 arătaţi că 
[image: image91.wmf]\

¹Æ

AQ

.

 
Daca 
[image: image92.wmf]Ï

yQ

 atunci 
[image: image93.wmf]\

Î

yRQ

 iar 
[image: image94.wmf]\

¹Æ

AQ

. Daca 
[image: image95.wmf]ÎÞÎ

yQyN

 deci(y-x)(y+x)=1 de unde x=0,y=1 ,z=
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11.Justificaţi că următoarele numere sunt iraţionale : 
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 12.Spunem că numerele reale au proprietatea (P) dacă” 
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· justificaţi că numerele 
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· Dacă a,b au proprietatea (P) iar 
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· Dacă a,b au proprietatea (P)  şi 
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 atunci a şi b sunt raţionale.(judet 2004)

Verificare imediata. Avem 
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13. Arătaţi că  dacă 
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14. Dacă 
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15. Dacă 
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16.Arătaţi că există o infinitate de numere iraţionale x,y astfel încât 
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 17.Dacă x este număr real astfel încât 
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 Notam 
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18. Fie x,y,z numere raţionale pozitive astfel încât xyz(x+y+z)=1.Arătaţi că 
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.Analog celelalte.

19. Sa se determine numerele irationale x pentru care 
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Analog exercitiului 17 deducem 
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